
Analisi Matematica 2
IV esercitazione

1. PROBLEMA Determinare i punti di massimo e minimo assoluto
della funzione f(x, y) = ex

2+4y2�8y sull’insieme C = {(x, y) 2 R2 |
x2+4y2  16}. La funzione ammette massimi e minimi assoluti in R2?

2.PROBLEMA Determinare i punti di massimo e minimo di f(x, y) =
1� x� y sul quadrato Q = [0, 1]⇥ [0, 1].

3. PROBLEMA Determinare, se esistono, i punti di massimo e
minimo assoluto delle seguenti funzioni sul vincolo a fianco indicato:

(1) f(x, y) = ex + ey; x+ y = 2
(2) f(x, y) = xy; x+ y � 3 = 0
(3) f(x, y) = xy; (x� 1)2 + y2 = 1
(4) f(x, y) = xy + x2; x+ 2y � 4 = 0
(5) f(x, y) = x4 + y4; x+ y � 2 = 0
(6) f(x, y) = (1 + xy)3; x2 + y2 = 1
(7) f(x, y) = (x� 1)2 + y2; x2 � y2 = 1
(8) f(x, y) = x2 + y2; 4x2 + y2 � 2xy = 1
(9) f(x, y) = 4x(x2 � y2)� 3x2 + y2; x2 � y2 = 1/4
(10) f(x, y) = x2 + 5y2 � 1

2xy
2; x2 + 4y2 � 4 = 0

(11) f(x, y) = 3x+ 4y + 1; 9x2 + 4y2 � 36 = 0
(12) f(x, y) = x+ log(2x+ y); y + x2 � 3 = 0
(13) f(x, y) = x2 + y2 � 1; x4 + y4 = 1
(14) f(x, y) = 2xy2 + x5; x4 + y2 = 1
(15) f(x, y) = 2x� y + 1; x2 � 2xy + 2y2 = 1

4. PROBLEMA Si calcolino il valore massimo e il valore minimo di
f(x, y) = y3�3xy+3y�1 nell’insieme {(x, y) | x+3y = 1, 0  x  20}.

5. PROBLEMA Risolvere i problemi di ottimizzazione
8
><

>:

max(3x+ y)

sub

2x2 + xy + y2 = 1

8
><

>:

min(3x+ y)

sub

2x2 + xy + y2 = 1

.
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6. PROBLEMA Per ciascuna delle equazioni seguenti, calcolare l’in-
tegrale generale delle equazioni e l’unica soluzione tale che y(0) = 0,
y0(1) = �1.

(1) y00 � 4y0 + 3y = 0,
(2) y00 + 2y0 + 2y = 0,
(3) 4y00 � 4y0 + y = 0.
























