B APPLECAZION] LINEARI

Quiz 4. Sia f £ End(R) tale che f~Y1,%) = (k+ 1,3 — k), k ¢ B. Quale delle seguenti
affermazon & vera?

al (1,3) € ker{ f).

b) imif] = £((L, 3.

c] f & un isemorfismo.

d) (1,-1) & ker(f).

Srolgimenta. Ricordo che 2 = diun(ker( f)) + dim{in( ).
L’affermamione a) & flsa. Infatti == fosse (1,3) & ke f) 51 avrebbe £1,3) = (0,0). DValtra parte
(1, 3}F F741,2) (si prenda k= 0), dunguee §{1,3) = (1,2).

L'affermarione b) & Blka. Infatts (1,3),(2,%) = f~4(12) (2 prenda k = 0, 1 rapettivamenta),
dunque (0,0) = (1,9~ (1.2) = (2,2~ f(.3) = F(2,2)" (1,8} = fi1,—1). Percid ker(f) # {0},
stcche dim(im{ f)) < 1. Poiche (1,2) € im( ) 1 ha im( ) = £(({1,2)) e 51 vede che (1, 3) & £{(1, 2)).

L’affermamione ) & fulsa. Infatti se [ fosse un somodfi=no sarebbe miettia, dungue doveebbe
essere f(2,2) # f(1,83), mentre, mvece, {2,2) = f(1,3) = (1,).

Laffermamione d) & vera. |nhthn:mmmh:uupm:he£f[l —1}) C ker{f) & che dim(im[ f)) =
1, quindi dim{ker(f]) = 1 &, perci, deve valere eguagliane.

Quiz 5. Sia f = Eod(RY) tale die
f(1, 1.1y = £(0,1,2) = fih,2,3) = (0,0,0).

Ouade delle seguentt affermeapsom & vera?
i) f & lendomorfismo mulle per ogm h & B
b} f & univocaments determmato.
c) Be b # 1 esistono infinti endomorfismi che soddisfine le condizon 4 on sopra.
d) Nemsuna delle nsposte precedent: & corretia

Swalgimento. Si ponga
a=(1,1,1), bi=(0,12), o= k23

Notiamo che ¢f = a+ b. Invece, se h # 1, 1 wetton a, b, oy sono Eoearmente indipendenti, qumdi
[, b,ch) & una base di ¥V in quests caso.

L affermisions a) & Els. Infatti a+6=c1. C:= [m, b, ea) & base di B allora si pud dimostrare
che esiste ed & unico un endomorfismo [ tale che fla) = f(b) =0 (e, dungue, flc) = fla+b)=0)
ed fles) #00 Allom f seddisk be condizion ma non & deoticaments nullo.

Laffermuione b & fals Infatti non & verificata, come mostrato sopra, oel coso b = 1 (e
salo in questo), in quanto f & unmo te mdividuato dall'y urine di eq che pud essere scelta
arbitrariamente.

L’:.En'mamet]eﬁh_ Infakts s= b # 1 (@, b,cq) & una base di V', dungue f & wmivecamente
indrviduata dalla sun aesone su a,b, o (ed & Pendomorfismo mallo).

Per esclusione afermazsone d) & vera

Qhaiz 6. 5i considen

R R
(g2} »lz+p—z,—x—y+z)

Cuale delle seguenti affermazion & vera?
) kes(f) contiene il solo vettore nullo.
b) kes{f] = £(j1,0, 1}, (1,1,2), (0,1,1)).
<) ker(f) ha come base ((1,0,1),{1,1,2), (0,1, 17).
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