Esercizio 4. Determimane [a soluzione generale ed una base per lo spaso delle soluzion del ssteama
s+ Iy+3z+E=0
—r+y+I+t=0
W+ +=0
x+y+a=0

Svalgiments. Procediamo con operasion: elementan sulle aghe della matrice del sistema:
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Chuimeli 1] mistema & equivalente a
{ :|:+2y+-:k +E=0
y+hz+ =0
Dalla seconda equazione =i neava g = —52/3 — H/3 e, sostituends nella prima, © = 2/3 + /3.
Chuimeli La sohuzione geoerale &
V= {la+b —5a — 28 3a,3b) | a,bc K } = L£((1,-5.3,00, (1,—2,0,3)).

Esercizio 5. Smno date le doe equasion 3z — g4z =0ex—2p - =0
(1) Agmiungere una term equaissone m modo da ottenere un sistema con b sola salusoone oulla.
(¥) Aggiungere una terza equasone in mede da ottenere un sistema con infinite solugioni. B
peasibale ottenere oo? solusion?
Swolgimento. Conmderiamao il sistema
dxr—y+=z=0
r—Iy—-3z=10
ar+y+ecz=d

Le matria moompleta & completa del sistema sono

31 1 31 1 0
A=|1 -2 -3}, (A@F:=[1 -2 -3 0].
a b & a b ¢ 4

Per il teorema i Rouche Capelli il sstema i cwl sopra ammette wn'unica solumone se e solo
WAl =3 Peresempio a = b=10, c = 1 e d arhitrane. Affinche tale unica soluxione s quella
mulla & necemsario ¢ suficiente che d = 0.

Trvvece, affiche il sistema abbia infinite sohedon & necessanio e sufficiente che ol A|B) = g[A]) < 3.
Ouindi basta scegliere una combinasione Lneare delle due prime equewson: per esempio b oo
sommi, coea =4, b= -1, c= -2 d=10.

Poiche le prime due egquaziond sono comungue nearmente indipendenti o{A4) = 2, percia la
dimensione dello sparan delle soluzions & 3 — g(A) < 2 o particolare non & possibile determinare
a b e, d in modo tale che il sstesna abbim oc? saluzsom.



