2 SISTEMI LINEARI

Esercizio 2. Dhscutere e nsolvere, se possibile, 1 seguentt sisterni al variare di bk = B

IT-g-z= —T+p+a=
I+y+2a=0 z—g=1
dr+ hs =10, hr -2y -22=k

Swalgiments. Procediamo con operazsoni elementan di nga sulla matrice incompleta A del primo

smtema:
1 -1 -1 1 -1 -1
Age=[3 1 g | WeRphofgog 5 | Haefapdih
40 & 4 0 h

1 -1 -1 1 -1 -1
0 4 5 |"EeRg o4 5 ).
0 4 h+d 0 0 h-1

Risulta o{d,) = 2 e g4y} = 3 per b # 1. Quindi se b = 1 il sistema ha sa! soluzioni che formanc
une spazio vetboriale poiche il sistema & omogeneo, mentre se b ¥ 1 1l sistema ha come anica
soluzone quells banale.

5 poti dhe se b = 1 il sitema cotocide con il prime des sistemi del'esercizie 1, perad i suwo
insicme delle solusioni &

Vi={(-a,-5a.da) [acR } = £{[-1.-5,4)).
Procediamo ora con operazion elementan di nga sulla matrce completa del secondo sistema.
Definiame
-1 1 1 2
Ag=[1 -1 0 ), B=|1].
R -2 -2 k
Allora:

Ouimedi 1 secondio sistema & equivalente a

—x+y+z=

=

-p—z=1%
Hasulta ods) = p{AglB_4) = 2, 2 = p(dq) # ofAg|Be) = 3 per k # —d oo imfine o4,) #
elAy|Be) =3 per b # L.

Dl teorema di Rouche Capelh nicaviamo allora le seguenti conseguenze. Se b # 2 1l sstema
ammette un'unica solugione. Precismmente
((k+4)/(h— 2,1+ (k+ 4)/(h — 2),1).
Seh =2mak# —4 i sistema non ammetie solusone. Infine se b = 2, k= —4 il sistema ammette
un insieme di oo’ sohaziond della forma
Vo={(r,1+z,1)|zc® }=(0,1,1)+Lif1,1,0)).



