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Esercizio 8. Scrivers un sist AX =01 mbe come ins delle solsxion

Vo= (1,0,1, -1} + £(i0, 0,0, 17).

Svalgiments. Poaché ¥V non & un sobtespano & BY dobbiame considermre sistem: non cnogene.
Per come & definito Vil comispondente sistema omogenes deve avere come spasio delle solusond
£((0,0,0,1)). Infine pes il boorema i Rooché Capell 11 moge ddla matcoe moompleta A del
smtema deve esere

4 — dzm{£((0,0,0,1))) = 3.
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[ma potremmo scegliere una qualsiasi altra matrice A’ d'ordioe m < 4 e di range 3 tale che
A H1,0,0,00 = (0,0,0,0)). Sappiams pot che (1,0, 1, —1) deve essere solusione particolare, qumedi
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Concludiamo che un sistema avente V' come spamio delle soluzom &

Per esempio ma

s+yg+z=0
pt+t=z=1

Quiz
Chaiz 1. Sia

Cheale delle seguenti affermazom & vea?
a) olA) = 1.
b) Per h =1 il sstema AX =0 ha oo? sohesion:.
) tA=A""perogm he R
d) A & imvertibale per b= 1.

Srolgimento. L'affermamione a) & bl Infatti le prime due nghe di A sono inearmente indipen-
denti, ma
|A| = dh+ 5h — 10k + A,

dungue g(A] =2 per ogni b £ R

Laffermamione b) & vera. Infatti per quanto visto sopray, glA) = 2 per b = 1 [in effetti, per ogmi
k£ R). In particolare lo spazio delle sohmon: del sistema AX = 0 ha diunensione 3 — plA) = 1
per il teorema di Rowche Cagelli

Laffermamione ) & falsa. Infatti & noto che una matnce quadrata & invertibile se & solo s 1l
suo rnge & massine repetto al seo ordine. Qumdi A & iovertibile se e slo se g{A) = 3, mentre
abbime visto sopra che s{A) = 2 perogmi h £ R,

Lafferminone d) & falsa. 51 weda b risposta a c).



