CONDCHE 3

tmh‘m:l’oquamed!ﬂmﬂﬁ: +5||:|'g,|'-'t 25, Dhividendo ambo i membn per 25 ottenamo
percio
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Hictteniamo, perob, che C & umellisse {reals).
Complessiaumente la rototraslsbone &
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rapetio ad Oy ed 2mi parallel ¢ concordi con 3 vetton T 3
Esercizio 3. Nel plano con nferimento cartesiaine ortogonale Ory sa data la conica O,y di
quEEne

o+ by — by —a =1

(1) Classificare Cjopy al variare di (o, b) = B2
(2) Emstono vaben i a, b £ B per cul Cg 5y ma una parabols noo degeoere?

Swalgimento. Le matnel sssociate 2 G, ) sono

1 3 0

A=(; fb):' B=13% & 0O |.
oo

Hisulta det{B) = afb+ 8): quindi {5 & degeners se & solo se (a,b) = {0, 5), (o, —8). Nel primo
case Vequazione di Cpo gy divieoe

ot iy — by® =[x+ 3y)* — (94 Bly® = (x+ 3y — I+ By)iz+ 3y + VT By) -

in particolyre Cip g & una coppi di rette, immaginarie o reali, meidenti secondoche b < -9, b = -8,
mentre & una retta doppaa se e solo se b= -9, Nel secondo caso

2 +hay+ B —a=(z+ B —a=(z+ Iy~ valz+ 3y + va):

inp:rliﬂ:la:eﬂ:.:_-u}éunnmppiadim&e,imma#n:ﬁeomnﬁ. parallele secondoché @ < 0, @ =0,
mentre & uma rettia doppia se ¢ solo se a = . Pertanto 'unico vabore di (g, b) per ol Cpa ) s
doppiaments degenere & (0, —9).

Supponiama ora det (B = a{b+9) # 0. 5 ba detfA)] = —(9+4-B). Cjapy & una parabola se e solo
se b= -8 i tal cwo reulta esere degeners oxme g visto, quindi Cjz 1) noo & ma una parabola
non degenere.

.,_jgcunétpcr'b-ch:ecmla:b}—ﬂ‘ quinshi (g gy & un'iperbole oon degencre se ¢ solo se
a#® = =

Iuﬁmft.B}cmeﬂ.mmemhmb{—g Per dstimguere 1 walon di (g, b) comspondenti ad
elhssm reali ed Enmaginare caserviamo che per b < —9 51 ba Tr{A) =1 — b= 10 = 0: in particolare
gh autowlors o, § di A sono positivi, sicché una forma canonica di G g &

ar® + fiy* = a

Concludiamo che Cpa gy & un’ellisse reale non degenere se ¢ solo se b < —% ed @ = 0, mentre &
un'ellisse immagmarna non degenere se e solose b —Qed a < 0.




