SPAZI VETTORIALI

Esercrz
Esercizio 1. SaV := BY. Stabilire quale dei seguenti sotboinsemi di V sono swol sotbospezi:
Vi={laoa) eV |acR},
Ve:={(a,ba)eV |abcsR],
Var={ (o, 2a,0a+b) eV |a,be R},
Vi={labec)leV]|abceN}
Vo={lo,ba+b) e |abec].

Swalgimento. Ricordo che per verificare se ¥V, CV & sobtospasio & sufficiente verificare se:

) Oy € Vi
u) o e ¥y, Ve R, Vo e W

i) vtw e W, Yewe V.

Inimiamo a studiare V). Allora 1) & soddisfatta se a = 0. P

a4, a) = (ma, om,oa) € V.

Infine
(o, o a)+ (a',a’, @V =[a+a'a+a’a+ ') = V.

Pasiumo a Ve, Ancora 1) & seddisbitta se a = b= 0. Pm
e, by a) = (o, b va) & Voo

Infine
{a,b,a) + (" F,a") = (g +a', b+, a+a") Vo

Consderiamo Vy. i) & soddisfatta se a = b = [ Poi
afa, Ja,a + b) = (oo, 2, ol + B)) = (ae, 2ea), aa + ob)) © Vi
Analogaumente
(m,2a,8+b) + (o, 20", 0"+ ') = (2 + o’ Bla + '), fa + a’) + (b + ¥)) £ Vs,

Concludiamo quindi che ¥, ¥2, V3 sono tre sottospas.

Studiune ora Finsieme Vi, Ricordo che M= [ 001,2,3, ... ], quindh (0,0,0) & Vi, Ma s
considero @ @ M (per esempio ¢ = —1), allora oo, b o) ¢ Vi (nkttt -1, -2,--- § N). Qundi ¥y

non & un sottospasio.

Infine studmmo I'm=eme Vi, Ricordo che § & Finsieme det mumen ramionali, cioé di tutte le
Frazion pfy ove p, g sooo numen ioten relatv e g # 00 Allora ancora (0,0,0) & Vi, ma == o ¢

[per esempin o = 2/F), alkera o, b e) # Ve, Qrund: Vs non & un sottospaso.



