CONICHE E

Le iperbol degenen in F sono tutte e sole quelle per on det{H:] = 0: m particolare deve essere
—16c = I, sicche Punica conica degenere m F & quella cormspondente al wlore © = 0 coee quella du
e
(x+dy-1Ec+y-3)=

Affinche una conica di F pass per Pongine O, 0) deve essere p_(0,0) = 0, coe e = —3: dungue

C ha equusone
3z® + My + 3y° — Bz — 10y = 0.

Nono & nchiesto di indaduare b rotetraslazione che nduce tale conca C a forma canonica ma solo

la forma canonica stessa. Possiamo percid procedere come segue.
Innansm tutto cabeolamoe gh avtowmbon della matnee A_g. Il suo polinomio camttenstico &

P,._,{!}=i3;* ﬂit|=!2—ﬁci—1ﬁ={t—8]{t+2].

Qineli una forma eanonica 6 O & del tips 827 — 2 =~
Rimane da imdividusre . .Pnta]e::upu:lnnbthcdﬂl:_d 3] = —16, det(B_z) = —48, wmicche
7= —det{H_1)/det({A_z) = —3. Pertanto una forma canonica di C &

N

Esercizio 8. Nel prmno con riferimento cartesiano ortogonale (ry sia data ln comica £y, avente

makrice
3 kR 0
Bo=th 5 1
01 -6
al varzare di b = R,

1) Classficare Gy per ogm b & R.
[2) Determinare una forma canomica di Gy
[¥) Determinare h = B tale che O sma un'iperbole con angelo fa gh asintoti pan a 2= /3.

Swalpimento. Sia
3 A
A= 3)

la matrice det termma di secondo grado della comea . Rasulta det(Ag) = 15 — ﬁi det{ ) =
3(2h* —31). Quindi Cf, & degenere s= o solo se b =+, pcrhhvu]mdlﬁ.n.nl]ladd.{.da:lcﬂ
quind: Cy & una coppia di rette reali ed meidenti (determnarne le equazion).

Suppmmnmh#im Seh—iwﬂ_chnm.ﬂicﬂhempmbnhl:mdegm}.
Supponiame k| = /T in questo caso O, @ un’iperbole (non degenere).

Consderiame cra il cazo [ < +15: in questo cuso Oy, & un’ellisse (non degenese) @ poasiamo voler
determinare 1 viden di b per cai @ reabe e quelli per cul & immaginana. 5 oot che Tr(Ay) = 15,
quind: 1 sut avtovalon sono positivi. Poiche det(By) < 0 per |h| < 15 segue che una forma
canomica di Oy & del tipo

art + fiyt =

con e, Ay = 0: concludiamo che Oy & un’ellisse reale per oni b < 15,

Passtumo ora ol secondo quesito. Sappiamo gia che Oy & unfiperbole (non degeners). Inoltre 1l
polinonio caratterstoo i Ay &

paly=|" 1" L= f oot a4 VT



