CONICHE ]

Chaiz 5. Nel piano con rifermmento cartesano ortogonale Gy siano dati i punto 01, 1) e b retta
r dlsquazione = + g = 0. Sia po £ Piperbole equilatera avente un asse parallelo ad r, centro n O
e passante per . Ghale delle seguentt afermazon: & vera?

a) Una tale C esiste od ha equamone ry+x+ y=10.

b} Una tabe & non esiste.

c) Una tabe C esiste od ha equasone zy—z— y=10.

) Una tale £ esiste ¢ non interseca la retta s di equasmione 3r — Ty = 0.

Swolgimento. Un asse di © & parallelo ad r. Poiche per un’iperbole gh assi sono hisettric degh
angoli format dagh asintoty, e C deve essere equilatera, segue che gh asiotots sono paralleli agh assi
coordinati. Poicht devono pamare per il centro di © segue che gh asintoti devono avere equistnont
r—1=0ed y— 1=0. In particolare £ deve avere equazione
(x—1)y—1)+e=0
per un opportuno « € B, La costante ¢ deve esere scelia in modo tale che le coordinate & O
soddsfing 'equaxions. Percad Fequazione di C &
y—x—y=0

Concludiamo che b affermaziont a) e b) sono Rlse, mentre Fafermazione ©) & vera.  Infine
Faffermiaone d) & falsa perdhe sz © che s passano per il punto O
Chaiz . Nel prano con riferimento cartesiano ortogonale Ory =a data la consca © di equamione
2 —dzy+ 5y + 18z —dy + 11 =10
Cheale delle seguenti affermazom & vera?
i) Esiste un sstema di nferimento nspetto a cn © ha equassone
243 =1

b) € & uwellisse immaginaria.
c) Esiste una trasazione che trasforma Fequazione di € in
2+ 17y — il + Ty + 3=10.
item™d)* € & un'ellise reale.
Swolgiments. Le affermazioni ), b) e d) equivalgono a domandarsi quale sia wna forma canonica

i . Pertanto procediamo ndividumndone una.
A tale scopo oserviamo che le matno di C sono

" 1t -2 8
A=(_2 5}. B={-2 5 -21}.
o -2 1
1l polinomio caratterstico di A4 &
- —2|_ B Cm B
A=1""5 sy =6+ 1= (-3 VE)£—3+H).

dungue 1 sua autovalon sooe Ay = 3— Be dy = 3+ F. Risulta po det(A)] = 1, det{H) = —326.
Concludiamo che un’sqesione canonica per C &

™ + ey = — det(B) { det(4),



