2 EPadl VETTORIALL
Esercizgio 2. 5V = B'. Stabilire quale dei seguenti sotboinsemi di V & suo sobtospasio:
Vi={labedl eV |[a+b+ct+d=01},
Vo= { (abed) €V [a=2],

V= { (b d) €V | [a, b d) = 2, ¥, ), (¥, .80 €V }.
Swolgimento. Procediamo come pell'eserozio precedente. Inmiamo da Vo Allora (0,0,0,0) £ V)
p-cﬂ:':.éﬂ'+|:|+ﬂ+ﬂ'=ﬂ'. Sdal:'n,b,c,d]EV,: a]lnmﬂ+b+c+d'= U,dtmque

() + (o) + o) + (o) = e{a + b+ o+ ) =10,
cioé oo, b, o, d) = (ma, o, o, oed) & V. Siano (o bc,d), (0, ¥, &) eV albma+b+ct+d=
a' + ¥+ +d =0, dungque
fa+al+F+EFI+ e+l + d+d)=(a+btec+d)+ [0’ + ¥ ++d1=10,

ciot (@, bo,d] + (2, ¥, d") & Vi. Condudiame dhe ¥y & un sottospeeia.

Conmdenamo pot Iinsieme V5. 5i oot che se (o, b c, d) © Vo alloma (g, b e, d) = (L be,d) ne
segue che (0,0, 0,0) & V5 da cm se ne deduce che V5 non & un sottospaso.

Infine studiamo Vy. 5i noti che se (o, b, c,d) = V allora

(a,bye,d) = Ha/2, b2, /2, df2)

saoche (o, b, c,d) € Vo, Concluwhamo che V = Vs e, perao, Vi & un sottospazo (hanale).

Ohriaumente si poteva arrmare @ questa conclusione andhe verificando le tre condzion come nei
casi precedenti.
Esercizio 3. In B s considering 1 vettori

o= (L0,2), wo= (310, = @L1), = (51,4

Per cnscuna delle segnentt afermariont s dica se & verm o falsa e perche.

(1) BY = L{m) + L, va)-

(2) B = L(e) + Llom, )
(3) R = L{wy,vz) + L(w)-

Swolgimento. Inmiamo ad omerare che 1 vetton o), w2, o1 sono Eoearmente indipendents. Infatti si
considert la relusione di dipendenza lneare zvg + g + 2e1 = 0 cos, per esteso,

=(1,0,2) + 93, 1.0y + =(0,1,1) = 0.
Lavorande sulle componenti s1 ottiene il sistema di equasion
s+ 3y=10
p+z=0
2r+z=10.
Perci dalla seconda e dalla ters equusione y = —z, @ = —2/2: sostituendo pella prima s vertfica
=g =z =L In partxolare abbiamo tre vetton, precsamente vy, 2, vz, inearmente indipendenti

i.n!l! che quindi generano un sottospazio di dimensione 3: peras £ )+ £{eg, vz) = Ll vz, m) =
h




