& DEACONA LZEAZIONE

Quiz 2. Sia § £ End{R*) semplice avente gl antovalon 0,5 entrambi con molteplicith 2. Posto
A= MI(f], quale delle seguent: affenmaxion & vea?

i) Le colonne di A non sono autovetton assocatn ad f.

b) AT =154

c) A ha almeno una colonna malla.

d) f & sunettiva
Swalpimento. Sia P imvertibile & tale che
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L afferramimiome n}él’:ln_ Infatts F'i-emma colonna di A& 4, = A'q. Risalta
FiA,) = A4, = A[A te,) = A? e, = 5A Yo, = 5.
Da quanto omerwmto preliminanmente segue che affermasone b)) & vera
Laffermimone ) & hls. Infatti, per esempio, sia
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Liafferminone d) & flsa. Risala dim(ker( 1] + dim(m{ £)] = 4. D'alira parcte Faotospaeo di
0, E, (0, coincude per definimone con ker( f), sicche dim{ker{ f]) = 2, sicche dimiim(f)) =2 «< 4.
Qix 3. Sia f & Endl:n!} avente gh autowlon 7,80 ¢ sa g == F Chmle delle seguenti
affermamom & vera®
a) g & un endomorfismo semplice.
b} g ha l'antovalore —7.
c) g ha l'antovalore nullo.
d) g non & mettivo.
S:wig"n:rl:_niﬂ. Osmerviamo che :E.E_!rl:—ﬂ = .E.i'ﬂj]l E;(B) == L{wa), Ep(9) == L{vy) sooo gh au-
tompazi di f allora B == (1,5, va) & una base & BY) e gley) = F{F{ug)) = 80y, glm) = FFlea)) =
by, gleg) = f(f(v)) = Bluy.
Lraffermamione a) & vera. Infatty, per quanto caservato sopra, g ha tre autovalon dstinti a due
a due, guindi & semplice.
Lraffermamione b) & hlsa. Infath gh antowmlon di g sono esattamente 40, 64, 81,
Lraffermamione ] & hlsa. 51 veda quanto detto per b).
Laffermamione d] & falsa. Infattisia v € ker{ f). Allora esiste una relazione v = oo +age +aqu.
Ma allom

entrambi con molteplicity 2, Ma A non ha

0 = glv) = glarv + azes + azem) =
= aigiw )+ ezglen) + azgivz) = 48aye + 6daze + Blasus,
che & una relasicns di dipendenz lneare fra gl dementi & B: poiché B & una base questo &
possibile solo == a) = a3 = a3 =1, cioe sobo se v =10.



