& 2Pl VETTORIALL

Segue che (M) = 3, sicche dim(W) = 3 & si vede che A B, [} sono linearmente mdipendent,
quindi B := (4, 8, I}) & una base di W.

Sipotiche F = B+ D ¢ W. 5 conclude che [Flg = (0,1,1). Infioe per comgpletare B .=
(A, B, D) o base = (A, B, D,G) 4 B' & sufficiente aggiungere & § W. Poiché la matrice

i1 0
1 -1 -1
o -3 2
o0 o
o a 0
oo 1

[=R=R=R—R =

& mdotta per nghe, basta soegliere & = eq. In tale caso [Fe = (0,1,1,0).

Oz
Chaix 1. Dati gh mesemi

A={la,aaa)|acR}, B:={{0bb0)|bcR},

dire quale delle seguenti affermaziom & vera.
a) AUB & un sottospasio di BY.
b) A+ B & un sotiospasio di RS
o) (L1, 1) g A+ B
d) (1,22 1) A+ B.

Swvolgiments. Omerviamo preliminanmente che sia A che B sono sottospas di RE2
Laffermamione a) & falsa. Infatts se ob 0

(m,a,a,a)+ (0,580 ¢ AuR.

Laffermumione b) & vera. Questo & noto dalla teoria: la somma di due sottcspad & sempre un
sotiospaio.

Laffermazione <) & Bl InEathi & nobo dally teoria che 4, B C 4+ B, Quindi (1,1,1,1) £ 4 C
A+ B

Laffermasione d) & falsa. Infatti (1,1,1,1) € 4, (0,1,1,00 & B, dunque (1,2,2,1) = (1,1, 1, 1)+
i0,1,1,00 =4 + 8.

Quiz 2. Siane ¥V := R, W C V i soltospezio avente base B := (e, eq). Quale delle seguenti
affermazson & vera?

a) Il vettore (1,1,1) & W,

b) 1 +e1 & Woed ha componenti (1,0 1) nspetio a B.

c) &y +e3 & W ed ha component: (1,1) nspetto a B.

d) ey +eq £ W oed ha componenti (1,1) nspetto alla base canonica di V.

Swolgimento. Ricordo che, comvenzionalmente, e = (1,0,0), e2 == (0,1,0), &3 := (0,0,1). In
parﬁm]mw = ! I:n..l:l,c] ERE ]-.

Laffermamione a) & falsa. Infatts gh element: di W hanno b seconda. componente oalla.

Laffermamione b) & falsa. Infatt: F & formata da due soli elements, quindi le componenti di ogni
elemento di W nspetto a B sono solo due.

Laffermamione ) & veran Infatti eg + &3 = 1oy + lea.

Laffermamions d) & falsa. Infatti V' ha dimensione 3, dungue le componenti di un suo elemento
repetio ad una swm qualsias base soono tre. Nel caso particolare, poiche la base canonica & V&
C = [e1,e2,e3), 8 ba ey + eafe = [(1,0,1)]c = {1,0,1).



