SPal VETTORIALL T
Quin 3. Dati gh nsem
A={(abbc)|abceR}, B:={(a005|abeR],

dire quale delle seguenti affermaziom & vera.
a) Anl =W
b) A B & un sottospazio di BY di denensione 2.
c] A+ B contsene quattmo element: hnearmente indipendenti.
d) ACB.

Svolgimento. OQmerviamo preliminarmente che A ¢ B sono sottospo.
Laffermamione a) & falsa. Infatts dalla teoria & noto che Fintersesione & doe sobtospaz & ancora
un sottospazie, m particolare & non vuota. Nel caso particolare si verifica facilmente che B C A4,

dhmgque A B = H.
Laffermazione b) & vera. Inkitts segue dallosservazione che A 1 B che ha dimensione 2 poiche
B = Eleg,e).

Laffermamions ) & . Infatt essendo B C A segue dhe A+ B=A, es1 A = L2y, 04, 2) ove
e = (0,1, 1,0). Qund: dim{A + B) = dim(4) =L
Laffermusmone d) & flsa. Chiaramente = = A% B,

Chaix 4. Sia
1 3 2
A=[0 -1 1]}.
h 0O 1

Ouade delle seguentt affermaescm & vera?
a) plA) =2 per ogni b3 0.
b) A & invertibie per k= 1/5.
¢) Per ogm h le colonne di A sooo e base di B3
o) Nemsuna delle risposte precedent & corretta.

Swolgimento. Operando sulle nghe della matrice = ha

1 3 2 1 13 2 1 13 2
[N el I DR R T Rt =l TS B B
R0 1 o -3h 1-2h 0 0 1-5h
Laffermusione o) & flsa. Infatti se 1 — 5h 3 0 rsalta ol4) = 30
Laffermumone b) & fals. Infatti se b = 175 Asalta 1 — 5k = 0, dunque o{4) = 2 &, dalla tearia
generide, & poto che una matrice quadmata & iovertibile se e solo se ha rango massimo.
Laffermamione ) & Eba. Infatti se b = 15 (e solo in questo caso), nsulta 1 — 54 = 0, dunque
o{A) = 2, mentre dim(BY) = 3.
Per esclhsaone I'afermazsone ) risulta essere vera.

Chaiz 5. Siano
V=] {:,y,:jEﬂs|:—y—:=l}}, W= [{I,y,:]ERS|I=y=: -

COuale delle seguentt affermarom & vera?
n.:l VW=
b) ¥V W & un sottospasio di B3,
) V+W =1£(1,1,1)).
Al AV = W = B+ e Y



